
d2 indeks: . . . . . . . . . . . imie
‘
: . . . . . . . . . . . nazwisko: . . . . . . . . . . . .

Prosze
‘
o samodzielna

‘
prace

‘
, bez eleltroniki.

1 (3× 6p). Wyznacz mase
‘

bry ly W (czyli przedstaw jako ca lke
‘

iterowana
‘
), gdy:

a) W jest walcem o wysokości 5 i promieniu podstawy równym 3, gdy ge
‘
stość w

punkcie jest sześcianem odleg lości punktu od środka symetrii walca W

b) W jest sześcianem o krawe
‘
dzi AB o d lugości 2, gdy ge

‘
stość w punkcie jest

kwadratem odleg lości punktu od krawe
‘
dzi AB

c) W jest kula
‘

o promieniu 5, gdy ge
‘
stość w pukcie jest odleg lościa

‘
punktu od

sfery ograniczaja
‘
cej W

2 (6 · 4p) . (bez uzasadnienia) Podaj granice w ca lce iterowanej (w odpowiedniej
kolejności!), gdy:

a)
4∫
2

2∫
y/2

g(x, y) dx dy =
...∫
...

...∫
...

g(x, y) dy dx

b)
∫∫

0≤y≤4−x2

g(x, y) dω =
...∫
...

...∫
...

g(x, y) dy dx

c)
∫∫

x2+y2≤6x, y≥0
g(x, y) dω =

...∫
...

...∫
...

g(x, y) dy dx

verte



d)
∫∫

x2+y2≤8y
g(x, y) dω =

...∫
...

...∫
...

g(x, y) dy dx

e)
∫∫∫

x2≤4, |y|≤5, 2≤z≤3
g(x, y, z) dω =

...∫
...

...∫
...

...∫
...

g(x, y, z) dz dy dx

f)
∫∫∫

x2+y2+z2≤9, x,y≥0
g(x, y, z) dω =

...∫
...

...∫
...

...∫
...

g(x, y, z) dy dx dz

Uwaga na kolejność!

3 (12p). (z uzasadnieniem) Niech S oznacza powierzchnie
‘

boczna
‘
stożka o wysokości

i promieniu podstawy równej 6 i niech K be
‘
dzie kula

‘
o promieniu 3, o środku w

środku wysokości stożka. Oblicz (’do końca’) pole powierzchni tej cze
‘
ści S, która

leży poza kula
‘
K.
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