ANALIZA MATEMATYCZNA 3. Lista 11. 21.12.2022, 4,5.01.2023
1. Wyraz calki we wspdlrzednych cylindrycznych i oblicz je.
a) [[[x?+y? dV gdzie A jest wyznaczone przez pow. 22 +y? =1,2=0,2z=4
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b) [[[zdV dla B ={(z,y,2) : 2*+y*+2°<1,z,y,2 >0} ¢) [ [ [z dzdydz
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d) [[[y?dV gdzie D jest wyznaczone przez pow. x? +y? +22 =4, 2% +y*> =1
D

2. Wyznacz pole powierzchni  a) wykresu f-cji f : P — IR, f(x,y) = a\/22 + 42
b) bryly V = {(z,y,2) : 2>+ y?+5 < 2%+y’+2 <9}  b’) bryly 2%+4%+|2| <9
c) czesci pow. z = 22 lezacej nad tréjkatem o wierzch. (0,0,0), (1,0,0), (1,1,0).
d) czesci sfery 16 =224y +22 lezacej w walcu d’) 22 +y*=4 d”) 22 +y? =4z
e) czesci wspdlnej dwéch kul o promieniu R, ktérych srodki leza, w odleglodei 2a

3. Wyraz calki jako calki iterowane w nowych podanych wspéhrzednych (nie obliczaj ich)
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4. ZnajdZ nowe wspéhrzedne, w ktérych obszar catkowania jest kotem o srodku (0,0),
lub jego czescia 1 wyraZ catki w nowych podanych wspétrzednych (nie obliczaj ich)
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a) I rydw b) If rydw ¢) [ [ wzydydx
(z—3)2+(y—4)2<9 (4z —12)%2 +9y%2 < 4 0 _3/i==2
y<0, >3
4’. Oblicz:  a) I zydw b) I xy dw
(z+5)2+4(2y+1)2<9 (z+y)2+(2z+3y)2 <4

5. Wyraz catki w nowych podanych wspétrzednych i oblicz je.
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6. Uzasadnij, ze ciagi ay=  [[ W dw, by,= [f W dw :
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[0,9k] x [0, k7] z?4+y%<n
z,y>0
a) sarosnace b) VI apr>b, b)) VIb,>ar ¢) lima= %2
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7. Dla jakich wartosci parametru p > 0 catka  [[  ————dw jest zbiezna?
@<t (@ +y2)P



