ANALIZA MATEMATYCZNA 3. LIsTA 9. 7,8.12.2022

1. Ktére catki mozna obliczyé bez rachunku calkowego? a) [[ 2z+3ydw

[0,1]2
b) [[ elfdw e) [ elrt¥dw  d) [ 2*yPdw e) [ 2%yPdw
[071]2 [_1a1]2 [Oa1]2 [_171]2
£) [/ 2Pdw g) [ Va?+yPdw h) [[ |rty|dw

z24y2<1 xz24y2<1 [(—1,1]?
2. Niech w, oznacza podziat P = [0, 1] x [0,1] na n? przystajacych kwadratéw.
(i) Oblicz (sprytnie) sumy dolne s, , sumy gérne S, iporéwnajz [[ f(z,y) dw
&) fey) =7 B) fan) =) © fam) =y &) fay) oty
(ii) Oblicz (sprytnie) réznice S, — Sw,, 1 nh_}rrgo Sw, — Sw,
e) flw,y) =2 f) flz,y) =matey  g) flz,y) =€’ h) fla,y)=eHy’

X 3k Xk

3. Oblicz calki wielokrotne (podaj calki podwdjne/potréjne, z ktérych powstaly).

61 6 /1 6
Np.: [ [zy+ye” dedy = [ <fxy+yemdx) dy= [ [%m2y+ye”3]é dy =
00 o \0 0

:fy(e_;) dy =[5 (e = 1)]E =18 (e — 1) = 18¢ — 9

61
[ [zy+ye*dedy= [[ xy+ye* dw
00 [0,1]x[0,6]

47 2 623 122y
a) [ [aydedy b) [ [ zydyde c¢) [ [ [zyzdedydz d) [ [ [yz?dadydz
23 1 112 020

4. Oblicz catke [[ydw, gdzie A jest obszarem wyznaczonym przez linie:
A

a)y=2iy=2+6 Db)y=ztiy=2> c)z+@y-1>2=1iz=0

21 e

5. Zmien kolejnos¢ catkowania i oblicz (prostsza wersje).  z) [ [(sin y)z'/* dady
01
3 VY 2y 11—yl 2 22
a) [ [2*dzdy b)) [[azydedy <) [ [ z+y*dedy d) [ [ ldydz
2 0 11 S1y-1 125
1 ¥z 2 4—z? 2 4—z? 259
e) [ [6x+ydyde f) [ [ y+2dyde g) [ [ 3axdydx h) [ [ [zdedydz
0 22 2.0 0 0 136

6. Oblicz: a) [[zydw, gdy L jest tréjkatem o wierzchotkach (0,0), (1,1), (2,—1)
L
b) [[e”dw, T - trapez o wierzcholkach (0,0), (1,1), (2,1), (3,0)
T



